Geénéralités

Etude de fonctions (1)

On consideére la représentation graphique d'une fonction f dans un repére du plan ci-dessous.

On observe que
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Réciproquement, résoudre graphiquement I'équation
entre les courbes des deux fonctions.

f(2) =

le nombre 4 posséde antécédents :

Sur l'intervalle [—4 ; —2] la fonction f est
Sur l'intervalle [—2 ; 0] la fonction f est

L'équation f(z) = 1 admet solutions :

L'équation f(z) = —1,9
L'inéquation f (zt:) < 0 admet pour solution

revient a chercher 'abscisse des points



Propriété 2

Soient f et g deux fonctions définies sur un ensemble D de R. On note C f et C g leur courbe représentative respective.

Pour déterminer la des courbes représentatives de ces deux fonctions, on résout l'inéquation :
e Les solutions nous donnent les abscisses des points oit C g est deC 5
e Les nombres qui ne sont pas solutions nous donnent les abscisses des points ot C £ est de C g-

Exercice 1

Dans la figure ci-dessous, les courbes C et C g bresentent respectivement des fonctions fetg.

L'ensemble des solution de l'inéquation f (:IZ) < g(m) sur l'intervalle

i [—3; 4] est:

4

O[-1; 3] O1[3; +oo]
Cy 3
, O[-3; 1] U [3;4] O[-2; 2]
1 O[=3; —1] N [3;4] O] =252
T2 s 4

On cherche ici les x (donc les ) qui font que sur le
graphique les f () correspondants sont que les g(x).

Cette situation se produit lorsque la courbe rouge de la fonction f est
de celle bleue de la fonction g, c'est-a-dire pour les &

compris entre Soit sur




2 Rappels sur les fonctions affines

Définition 2

La fonction g définie pour tout réel & par g(z) = 7 — 11z est une fonction Son ordonnée a l'origine vaut et son

coefficient directeur

Propriété 3

Dans le repére ci-dessous, construire les courbes représentatives des deux fonctions affines f et g définies pour tout réel  par

flz) = %w—3

I Correction

Pour la fonction f :

On a

De plus,

Pour la fonction g :

On a

De plus,

g() =~z +1
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Donc la droite passe par le point

Donc la droite passe également par le point

Donc la droite passe par le point

Donc la droite passe également par le point



Propriété 4

Soit A la fonction affine définie sur R par () = 3t — 5. Déterminer le tableau de signe de h sur R.

I Correction

Résolvons tout d'abord

Ainsi, puisque le coefficient directeur de g vaut qui est un nombre nous avons le tableau de signes suivant :

Propriété 5

Soit f la fonction affine dont la droite représentative passe par les points A(—2; 3) et B (4; — 1).

Déterminer l'expression algébrique de f.

I Correction

Notons a et b le coefficient directeur et I'ordonnée a I'origine de f. On a alors :



Nous avons ainsi que pour tout réel I,

Pour déterminer b, il nous suffit alors de remplacer par les coordonnées respectives de

L'expression algébrique de f est donc, pour tout réel ,

Exercice 5

Dans le repére ci-dessous a été tracée une droite représentant une fonction affine g.

Déterminer 'expression algébrique de g.

Nous voyons que la droite passe par le point de coordonnées

6
ainsi l'ordonnée a l'origine vaut
4 La droite passe également par le point le coefficient
directeur vaut donc :
2
-6 -4 -2 2 4 6

L'expression algébrique de g est donc pour tout réel & :




Fonctions polynomes de degré 2

Pour le polynéme g(z) = —2z% + 3z + 5,0naa = b= etc=
Les nombres —1 et 5 sont des racines de g.

En effet :
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Sib=Cclest-a-diresi f(z) = alors I'axe des ordonnées est un

La courbe représentative de T +—> ci-dessous posseéde un axe de symétrie d'équation



La courbe représentative de & +—> ci-dessous posséde un axe de symétrie d'équation

Propriété 8

Soit p la fonction polyndme de degré 2 définie pour tout réel & par p(:z:) =22+ 5z + 1.

Déterminer I'équation de I'axe de symétrie A de la parabole représentant p dans le repére ci-dessous, puis construire A.



Pour ce polyndme p(z) = x2 + 52 + 1 on pose :

On a

L'équation de A est donc

et

v



